
D!��のとき，[�の方程式�D �[ ��[�D ��……�①�の���つの解を�D，E�とし，[�の方程式�１
�[ ��D[�� ��……�②�の���つの解を�F，G�とする。$��D�，%��E�，&��F�，'��G��とすると

き，��点�$，%，&，'�は���つの円周上にあることを証明せよ。

���　複素数平面上の���点�]， �] ， �] �が三角形の頂点となるための条件を求めよ。２

���　複素数平面上の���点�]， �] ， �] �が，二等辺三角形の頂点になるような点�]�の全体を

　複素数平面上に図示せよ。また，正三角形の頂点になるような�]�の値を求めよ。

�]  �， �Q �]  �� 
�L Q] �L���Q 
�� �によって定まる複素数の数列�� �Q] �について３

���　 Q] �を求めよ。

���　 Q] �が表す複素数平面の点を� Q3 �とする。 Q3 ， �Q �3 ， �Q �3 �を���頂点とする三角形の面

　積を求めよ。
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数列�� �QD �と�� �QE �は� �D  �E  �， �Q �D  (�
� QD �

(�
� QE ， �Q �E  (�

� QD �
(�
� QE �４

�Q �，�，……��を満たすものとする。 QD �を実部， QE �を虚部とする複素数を� Q] �で表す

とき

���　 �Q �]  QZ] �を満たす複素数�Z�と，その絶対値�Z �を求めよ。

���　複素数平面上で，点� �Q �] �は点� Q] �をどのように移動した点であるかを答えよ。

���　数列�� �QD �と�� �QE �の一般項を求めよ。

���　複素数平面上の���点��， Q] ， �Q �] �を頂点とする三角形の周と内部を塗りつぶしてで

　きる図形を� Q7 �とする。このとき，複素数平面上で� �7 ， �7 ，……， Q7 ，……�によって

　塗りつぶされる領域の面積を求めよ。

偏角�K�が���より大きく�
S

�
�より小さい複素数�D FRVK�LVLQK �を考える。５

�]  �， �]  ��とし， N] � �N �]  D� �N �] 
� �N �] ���N 
 �，�，�，…… �により数列�� �N] �を定

義するとき，複素数平面上で� N] ��N �，�，�，……��の表す点を� N3 �とする。

���　 N] �を�D�を用いて表せ。

���　$�� �
�

�� D
�とするとき，点� N3 ��N �，�，�，……��は点�$�を中心とする���つの円周上

　にあることを示せ。

]�を複素数とする。複素数平面上の���点�$����，%��]�，&�� �] ��が鋭角三角形をなすような点６

]�の範囲を求め，図示せよ。
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�[ ��D[�� ��……�②�の���つの解を�F，G�とする。$��D�，%��E�，&��F�，'��G��とすると

き，��点�$，%，&，'�は���つの円周上にあることを証明せよ。
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 解説

①，②�の判別式をそれぞれ� �' ， �' �とすると，D!��から

　　　
�'

�
 �

� 
�� �D･D �� �D ��，　
�'

�
 �

� 
�D ��･� �D ��!�

実軸

$��D�

%��E�

&��F�'��G� 0

よって，D，E�は互いに共役な複素数であり，F，G�は

実数である。ゆえに，点�&，'�は実軸上にあり，線分�

&'�の中点�0�を表す複素数は　　
�F G

�
 
�D

�
 D

E D �とすると，解と係数の関係から

　　　　　　D�D 
�

D
，DD �

よって　　 �0$  ��D D  �D 
�D �D 
�D  DD�D�D 
� D � �D

　　　　　　　� ��D･
�

D
� �D  �D ��

ゆえに　　0$ ( ��D � 　��　　　同様に　　0% D�D  ( ��D �

また　　　 �&'  �
� 
�G F  �

� 
�F G ��FG �
� 
�D ��･� ��

�D 
�� �

よって　　&' �( ��D � 　　　　ゆえに　　0& 0' ( ��D �

したがって，��点�$，%，&，'�は点�D�を中心とする半径�( ��D � �の円周上にある。

���　複素数平面上の���点�]， �] ， �] �が三角形の頂点となるための条件を求めよ。２

���　複素数平面上の���点�]， �] ， �] �が，二等辺三角形の頂点になるような点�]�の全体を

　複素数平面上に図示せよ。また，正三角形の頂点になるような�]�の値を求めよ。
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 解説
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　��点�]， �] ， �] �が一直線上にないための条件は，②�が実数とならないこと，すなわち，

　]�が虚数であることである。
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　積を求めよ。
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�Q �，�，……��を満たすものとする。 QD �を実部， QE �を虚部とする複素数を� Q] �で表す

とき

���　 �Q �]  QZ] �を満たす複素数�Z�と，その絶対値� Z �を求めよ。

���　複素数平面上で，点� �Q �] �は点� Q] �をどのように移動した点であるかを答えよ。

���　数列�� �QD �と�� �QE �の一般項を求めよ。
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���　����の結果に注意して， �7 ， �7 ，……， �7 �を図示す

　ると，右の図のようになり， �7 ， �7 ，……�は右の図

　の黒く塗った部分に含まれる。
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　総和である。

　2�を原点， Q3 �� Q] ��とすると，����から

　　　　　 Q23 ： �Q �23  �Q �23 ： �Q �23

　　　　　　　　　　　 Q] ： �Q �]  �：(�，

　　　　　� Q3 �Q �23  � �Q �3 �Q �23  
S

�

　ゆえに， Q7 4 �Q �7 �で， Q7 �と� �Q �7 �の面積比は　　 �� ： �
� 
(�  �：�

　 �7 �の面積は�
�

� �] �] VLQ
S

�
 
�

�
･�(� ･�･

(�
�
 (� �であるから， Q7 �の面積は

数学演習（複素数平面の総合問題）5２．２．３　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　



　　　　　　　　(�
�Q �

� �
�

�

　したがって，求める面積は　　
 N �

�

& (�
�Q �

� �
�

�
 (� ･

��
�

� �
�

�

��
�

�

 
��(�
��

偏角�K�が���より大きく�
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義するとき，複素数平面上で� N] ��N �，�，�，……��の表す点を� N3 �とする。
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　にあることを示せ。
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]�を複素数とする。複素数平面上の���点�$����，%��]�，&�� �] ��が鋭角三角形をなすような点６

]�の範囲を求め，図示せよ。
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 解説

��点�$，%，&�が鋭角三角形をなすための条件は，次の��L�，�LL�，�LLL��を同時に満たすこと

である。

　�L�　��点�$，%，&�がすべて互いに異なる。

　�LL�　��点�$，%，&�が一直線上にない。
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ここで，�]�が虚数である，という条件は�①�を含んでいる。
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求める�]�の範囲は，⑤，⑥，⑦�の表す図形の共通部分

から実軸上の点を除いたもので，右図の斜線部分のよ

うになる。

ただし，境界線を含まない。


