
第���項が���，第����項が����である等差数列において，第����項を求めよ。また，����より１.

大きくなるのは第何項からか。

次の���つの等差数列�� �QD ，�� �QE �に共通に現れる数を，小さい方から順に並べてできる数２.

列�� �QF �の第�Q �項を�Q �の式で表せ。

　　　　� �QD ：�，��，��，……，　　� �QE ：�，��，��，……

等差数列をなす���数の和が��，積が����である。この���数を求めよ。３.

次の等差数列の和を求めよ。　�，�，�，……，��　　　　　　４.

��から�����までの整数について，次の和を求めよ。５.

���　��の倍数の和　　　　　　　　　　　　����　��の倍数でない数の和

ある等差数列の初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とする。 ��6  ���， ��6  ����であるとき�６.

この数列の初項と公差を求めよ。
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初項が���，公差が����である等差数列において７.

���　第何項が初めて負になるか。

���　初項から第何項までの和が最大となるか。また，そのときの和を求めよ。

等比数列�� �QD �について， �D � �D  �， �D � �D  ���である。このとき，数列�� �QD �の初項８.

と公比を求めよ。

数列���，D，E�が等差数列をなし，数列�D，E，��が等比数列をなすという。このとき，９.

D，E�の値を求めよ。

次のような等比数列の初項から第�Q�項までの和� Q6 �を求めよ。10.

���　�，�
�

�
，
�

�
，……　　　　　　　　　�����　(�，��(�，���(�，……

第���項が��，初項から第���項までの和が����である等比数列の初項と公比を求めよ。11.

�

初項が���，公比が�
�

�
，末項が�

�

�
�である等比数列の和を求めよ。12.



第���項が���，第����項が����である等差数列において，第����項を求めよ。また，����より１.

大きくなるのは第何項からか。

S　�前半�　��　　�後半�　第����項

 解説

与えられた数列を�� �QD �とし，その初項を�D，公差を�G�とする。

�D  ���であるから　　�D��G ����　……�①

��D  ���であるから　　D���G ��　……�②

①，②�を解いて　　D �，G �

よって　　 QD  ���Q 
�� �� �Q��

したがって　　 ��D  �･���� ��

また， QD !����とすると　　�Q��!���　　　よって　　Q!
���

�
 �����……　……�①

①�を満たす最小の自然数�Q�は　　Q ��

よって，����より大きくなるのは第����項からである。

次の���つの等差数列�� �QD ，�� �QE �に共通に現れる数を，小さい方から順に並べてできる数２.

列�� �QF �の第�Q �項を�Q �の式で表せ。

　　　　� �QD ：�，��，��，……，　　� �QE ：�，��，��，……

S　 QF  ��Q��

 解説

　数列�� �QD ，� �QE �の項を書き出すと

　　� �QD ：�，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，……

　　� �QE ：�，��，��，��，��，��，��，��，��，……

　よって，数列�� �QD ，� �QE �に共通な最初の数は����であり，また公差はそれぞれ��，��で

　あるから，数列�� �QF �は初項が����で，��と���の最小公倍数����を公差とする等差数列を

　なす。したがって　 QF  ����Q 
�� ･�� ��Q��

等差数列をなす���数の和が��，積が����である。この���数を求めよ。３.

S　�，�，�

 解説

この���数を�D�G，D，D�G�とおく。

��数の和が���であるから　　���D 
�G �D��D 
�G  �　……�①

��数の積が����であるから　　�D 
�G D�D 
�G  ��　　���……�②

①�を解くと　　D �

D ��を�②�に代入すると　　��� 
�G �� 
�G  ��　　　よって　　�� �G  �

ゆえに　　 �G  �　　　　したがって　　G ��

　　D �，G ��のとき　　　D�G �，D�G �

　　D �，G ���のとき　　D�G �，D�G �

よって，求める���数は　　�，�，�

T　この���数を�D，E，F���D�E�F��とおくと

　　　　　�D�E�F �　……�①

　　　　　�DEF ��　���　……�②

また　　　��E D�F　　……�③

③�から　　D�F �E　　　これを�①�に代入すると　　�E�E �　　　よって　���E �

このとき，①，②�から　　D�F �　……�④，　DF �　……�⑤

④�から　　F ��D　　　これを�⑤�に代入すると　　D�� 
�D  �

整理すると　　 �D ��D�� �　　　　よって，�D 
�� �D 
��  ��から　　D �，�

⑤�から　　D ��のとき　F �，　D ��のとき　F �

このうち，D�F�を満たすものは　　D �，F �

以上から，求める���数は　　�，�，�

U　連立方程式�④，⑤�は，D，F�が���次方程式� �[ ��[�� ��の解であることを利用

　して解いてもよい。

次の等差数列の和を求めよ。　�，�，�，……，��　　　　　　４.

S　���

 解説

初項は��，公差は���であるから，項数を�Q�とすると

　　　　���Q 
�� ･� ��　　　よって　　Q ��

　したがって，求める和は　　
�

�
･���� 
���  ���

��から�����までの整数について，次の和を求めよ。５.

���　��の倍数の和　　　　　　　　　　　　����　��の倍数でない数の和

S　���　����　　���　����

 解説

���　求める和は

　　　��������……����� ���������……� 
���

　　　　　　　　　　　　　�� ��
�

�
･����� 
��

　　　　　　　　　　　　　�� ����

���　求める和は

　　　�������……������� 
����� � �� �……� ���

　　 
�

�
･������� 
�� ����� ���������

　　 ����

ある等差数列の初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とする。 ��6  ���， ��6  ����であるとき�６.

この数列の初項と公差を求めよ。

S　初項��，公差��

 解説

初項を�D，公差を�G�とする。

��6  ����であるから　　
�

�
･����D 
��G  ���　　　よって　　�D��G ����　……�①

��6  ����であるから　　
�

�
･����D 
���G  ���　　��よって　　�D���G ��　……�②

①，②�を解いて　　　　D �，G �

したがって　　初項は���，公差は���

初項が���，公差が����である等差数列において７.

���　第何項が初めて負になるか。

���　初項から第何項までの和が最大となるか。また，そのときの和を求めよ。

S　���　第����項　　���　第����項，和����

 解説

一般項を� QD �とすると　　 QD  ����Q 
�� � � 
��  ����Q

���　 QD ���とすると　　����Q��　　　よって　　Q!
��

�
 ����　……�①

　�①�を満たす最小の自然数�Q�は　　Q ��

　したがって，第����項が初めて負になる。

���　����の結果から　　 �D !�， �D !�，……， ��D !�， ��D ��， ��D ��，……�

　よって，初項から第����項までの和が最大となる。

　また，そのときの和は　　
�

�
･����･������ 
�� ･� �
��  ���

等比数列�� �QD �について， �D � �D  �， �D � �D  ���である。このとき，数列�� �QD �の初項８.

と公比を求めよ。

S　初項�
�

�
，公比����または��初項��，公比���

 解説

初項を�D，公比を�U�とする。

�D � �D  ��であるから　�　�DU� �DU  �　　……�①

�D � �D  ���であるから　　 �DU � �DU  ��　……�②

②�から　　�DU 
� �DU �U  ��　　　　①�を代入して　　� �U  ��

よって， �U  ��から　　U ��

①�から　　U ��のとき　　��D��D �　　　���ゆえに　D 
�

�

　　　　�　U ���のとき　��D��D �　　　ゆえに　D �

したがって　　初項�
�

�
，公比����または��初項��，公比���

数列���，D，E�が等差数列をなし，数列�D，E，��が等比数列をなすという。このとき，９.

D，E�の値を求めよ。

S　� 
D，E  ��， 
�� ，� 
��，��

 解説

数列���，D，E�が等差数列をなすから　　�D ���E　……�①

数列�D，E，��が等比数列をなすから　　�� �E  D��

よって　　 �E  �･�D

①�を代入すると　　 �E  ���� 
�E 　　　整理すると　　 �E ��E��� �

ゆえに　　�E 
�� �E 
���  �　　　　　��したがって　　E ��，��

①�から　　E ���のとき　D �，　E ���のとき　D ��

すなわち　　� 
D，E  ��， 
�� ，� 
��，��

次のような等比数列の初項から第�Q�項までの和� Q6 �を求めよ。10.

���　�，�
�

�
，
�

�
，……　　　　　　　　　�����　(�，��(�，���(�，……

S　���　 Q6  
�

� �� ��
Q

� ��
�

�
　　���　 Q6  

Q
� 
�(� � ��

 解説
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���　初項は��，公比は��
�

�
�であるから

　　 Q6  

･� � ���
Q

� ��
�

�

�� � ��
�

�

 
�

� �� ��
Q

� ��
�

�

���　初項は�(�，公比は�
�� (�

(�
 (� ���であるから

　　 Q6  
(� � ��Q� 
�(� � �

�� 
�(� � �
 Q

� 
�(� � ��

第���項が��，初項から第���項までの和が����である等比数列の初項と公比を求めよ。11.

�

S　初項��，公比����または��初項���，公比�
�

�

 解説

初項を�D，公比を�U�とする。

第���項が���であるから　　�DU �　……�①

初項から第���項までの和が����であるから　　D�DU� �DU  ��

よって　　　　　D���U 
� �U  ��

両辺に�U�をかけて　　　DU���U 
� �U  ��U

①�を代入すると　　����U 
� �U  ��U　　　すなわち　　� �U ��U�� �

よって　　　�U 
�� ��U 
��  �　　　　したがって　　U �，
�

�

①�から　　U ��のとき　　D �，　　U 
�

�
�のとき　　D ��

よって　　　初項��，公比����または��初項���，公比�
�

�

初項が���，公比が�
�

�
，末項が�

�

�
�である等比数列の和を求めよ。12.

S　
���

�

 解説

項数を�Q�とすると　　��･
�Q �

� �
�

�
 
�

�
　　　　よって　　

�Q �

� �
�

�
 
�

���

ゆえに　　
�Q �

� �
�

�
 

�

� �
�

�
　　　　よって，Q�� ��から　　Q �

したがって，求める和は　　

��� ���
�

� �
�

�
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�
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