
第���項が���，第���項が����である等差数列�� �QD �について１.

����　この数列の一般項を求めよ。

���　���は第何項か。

一般項が��Q���である等差数列を�� �QD ，一般項が��Q���である等差数列を�� �QE �とす２.

る。� �QD �と�� �QE �に共通に現れる数を小さい順に並べてできる等差数列�� �QF �について

���　� �QF の初項と公差を求めよ。

���　����以下の整数のうち�� �QF �に含まれる数の和を求めよ。

����より小さい正の整数について，次の数の和を求めよ。３.

���　��で割り切れない数　　　　　　　　　����　��または���で割り切れる数

���　��でも���でも割り切れない数

ある等差数列の初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とする。 �6  ���， ��6  ����のとき， Q6 �を４.

求めよ。

初項������公差���の等差数列�� �QD �について５.

���　第何項から負の数となるか。

���　初項から第何項までの和が最大となるか。また，その最大値を求めよ。
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異なる数�[，\�について，数列�(� ，[，\�は等差数列で，数列�[，(� ，\�は等比数列で６.

あるとき，[ 
ア

�で，等比数列の公比は�
イ

�である。

第���項が���，第���項が�
�

��
�である等比数列の一般項を求めよ。ただし，公比は実数と７.

する。

初項から第���項までの和が��，第���項から第���項までの和が�����である等比数列の初項８.

と公比を求めよ。

次の和を求めよ。９.

���　初項��，公比��
�

�
，項数�Q�の等比数列の和

���　等比数列��，�，�，……�の第���項から第����項までの和

初項から第����項までの和が��，初項から第����項までの和が����であるとき，この等比数10.

列の初項から第����項までの和を求めよ。



第���項が���，第���項が����である等差数列�� �QD �について１.

����　この数列の一般項を求めよ。

���　���は第何項か。

S　���　 QD  ��Q���　　���　第����項　

 解説

���　初項を�D，公差を�G�とすると

　　　 �D  ���から　D��G ��　……�①

　　　 �D  ���から　D��G ��　……�②

　　②�① �から　　�G ���　　　　ゆえに　　G ��

　　これを�①�に代入して　　D��･� 
��  ��　　　　よって　　D ��

　　ゆえに　　 QD  ����Q 
�� ･� 
��  ��Q���

���　����から， QD  ���とすると　　��Q��� ��

　　ゆえに　　Q ��　　　　よって，���は　　第����項

一般項が��Q���である等差数列を�� �QD ，一般項が��Q���である等差数列を�� �QE �とす２.

る。� �QD �と�� �QE �に共通に現れる数を小さい順に並べてできる等差数列�� �QF �について

���　� �QF の初項と公差を求めよ。

���　����以下の整数のうち�� �QF �に含まれる数の和を求めよ。

S　���　初項���，公差���　���　�����

 解説

���　� �QD ，� �QE �の項を書き出すと

　　　� �QD ：�，�，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，……

　　　� �QE ：�，�，��，��，��，��，��，��，��，��，��，��，……

　� �QD ，� �QE �に共通に含まれる項を書き出すと

　　　��，��，��，……

よって，等差数列�� �QF �の初項は���，公差は����である。

���　一般項は　����Q 
�� ･�� ��Q��

����以下となるのは　��Q������　より　Q�������　

よって，求める和は，初項���，公差���，項数����の等差数列の和であるから

　　　　　
�

�
･����･���� 
･��  ����

����より小さい正の整数について，次の数の和を求めよ。３.

���　��で割り切れない数　　　　　　　　　����　��または���で割り切れる数

���　��でも���でも割り切れない数

S　���　�����　　���　����　　���　�����

 解説

���　��の倍数を順に並べると　　�･�，�･�，�･�，……，�･��

　これは初項��，末項����，項数����の等差数列であるから，��の倍数の和は

　　　　　　
�

�
･���� 
����  ����　……�①

　また，����より小さい正の整数の和は　　
�

�
･����� 
����  �����

　よって，��で割り切れない数の和は　　���������� �����

���　��の倍数を順に並べると　　�･�，�･�，�･�，……，�･��

　これは初項��，末項����，項数����の等差数列であるから，��の倍数の和は

　　　　　　
�

�
･���� 
����  ����　……�②

　��かつ���の倍数，すなわち����の倍数を順に並べると

　　　　　　��･�，��･�，��･�，……，��･��

　これは初項���，末項����，項数����の等差数列であるから，���の倍数の和は

　　　　　　
�

�
･����� 
����  ����　……�③

　①，②，③�から，��または���で割り切れる数の和は

　　　　　　�������������� ����

���　���，����から，��でも���でも割り切れない数の和は

　　　　　　���������� �����

ある等差数列の初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とする。 �6  ���， ��6  ����のとき， Q6 �を４.

求めよ。

S　 Q6  �Q�Q 
�� 　　

 解説

　等差数列の初項を�D，公差を�G�とすると

　　　　　　 Q6  
�

�
Q��D��Q �
�� G 　……�①

　 �6  ����であるから，①�より　　
�

�
･���D 
��G  ���

　ゆえに　　D��G ��　……�②

　 ��6  ����であるから，①�より　　
�

�
･����D 
��G  ���

　ゆえに　　�D��G ��　……�③

　②，③�から　　D ��，G �

　よって，①�から　　 Q6  
�

�
Q��･����Q 
�� �･�  �Q�Q 
��

初項������公差���の等差数列�� �QD �について５.

���　第何項から負の数となるか。

���　初項から第何項までの和が最大となるか。また，その最大値を求めよ。

S　���　第����項　　���　第����項または第����項，最大値は����

 解説

���　 QD  ����Q 
�� ･� 
��  ��Q���

　 QD ���とすると　　��Q�����

　ゆえに，Q!���から　　第����項

���　この等差数列�� �QD �の初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とする。

　����より， �D �から� ��D �までは正の数， ��D �は��， ��D �からは負の数となるから， Q6 �は

　Q ���または�Q ���のとき最大となり，最大値は

　　　 ��6  ��6  
�

�
･����･�����･� �
��  

�

�
･��･�� ���

　よって，初項から第����項，または第����項までの和が最大で，最大値は����

異なる数�[，\�について，数列�(� ，[，\�は等差数列で，数列�[，(� ，\�は等比数列で６.

あるとき，[ 
ア

�で，等比数列の公比は�
イ

�である。

S　�ア�　�
(�
�

　　�イ�　��

 解説

[�と\�は異なる数なので　 
[ \�……�①�とする。

数列�(�，[，\�が等差数列であるから　　�[ (� �\　……�②

数列�[，(�，\�が等比数列であるから　　 �
� 
(�  [\　���……�③

②�から　　\ �[�(� 　……�④

④�を�③�に代入して整理すると　　  ��� �[ (� [ � �

ゆえに　　��[ 
�(� �[ 
�(�  �

よって　　[ � (�
�

，(�

[ � (�
�
�のとき，④�から　　\ ��(�

これは�①�を満たす。

[ (� �のとき，④�から　　\ (�

これは�①�を満たさない。

したがって　　[ 
ア

� (�
�

また，等比数列��
(�
�

，(� ，��(� �の公比は　イ��

第���項が���，第���項が�
�

��
�である等比数列の一般項を求めよ。ただし，公比は実数と７.

する。

S　��･
�Q �

� ��
�

�

 解説

初項を�D，公比を�U�とする。

第���項が����であるから　　 �DU  ��　……�①

第���項が�
�

��
�であるから　　 �DU  

�

��
　……�②

②�から　　 �DU ･ �U  
�

��
　　　　①�を代入すると　　� �U  

�

��

よって　　 �U �
�

��
 �　　　　ゆえに　　�U ��

�

� �
�U �
�

�
U ��
�

�
 �

U�は実数であるから　　U �
�

�

�U  �
�

��
�を�①�に代入して　　�

�

��
D ��　　　　ゆえに　　D ��
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したがって，求める一般項は　　��･
�Q �

� ��
�

�

U　 QU  QE ���E 

� �の実数解は

　Q�が偶数のとき，E!��ならば　　U �E

　Q�が奇数のとき　　　　　　　　��U E

初項から第���項までの和が��，第���項から第���項までの和が�����である等比数列の初項８.

と公比を求めよ。

S　初項��，公比���

 解説

初項を�D，公比を�U�とする。

初項から第���項までの和が���であるから

　　　　　　D�DU� �DU  �　……�①

第���項から第���項までの和が�����であるから

　　　　　　DU� �DU � �DU  ���

すなわち　　U�D�DU 
� �DU  ���

①�を代入して　　�U ���

よって　　U ��

U ���を�①�に代入すると　　D��D��D �

ゆえに　　D �

したがって　　初項��，公比���

次の和を求めよ。９.

���　初項��，公比��
�

�
，項数�Q�の等比数列の和

���　等比数列��，�，�，……�の第���項から第����項までの和

S　���　
�

� �� ��
Q

� ��
�

�
　　���　�����

 解説

���　

�� ���
Q

� ��
�

�

�� � ��
�

�

 
�

� �� ��
Q

� ��
�

�

���　与えられた等比数列は，初項が��，公比が���であるから，その一般項� QD �は

　　　　 QD  �･
�Q ��  �Q ��

　よって，求める和を�6�とすると

　　　　6 �D � �D �……� ��D  �� � �� �……� ��

　これは，初項� �� ，公比��，項数���の等比数列の和であるから

　　　　6 
�� � 
��� �

�� �
 

･��� ���

�
 �����

　T　初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とすると

　　　　 Q6  
･� � 
�Q� �

�� �
 

�Q� �

�

　　よって，求める和は

　　　　 ��6 � �6  
���� �

�
�

��� �

�
 

���� ��

�
 

�� � 
��� �

�
 �����

初項から第����項までの和が��，初項から第����項までの和が����であるとき，この等比数10.

列の初項から第����項までの和を求めよ。

S　��

 解説

初項を�D，公比を�U，初項から第�Q�項までの和を� Q6 �とすると，

��6  �， ��6  ���であるから　U
�

��6  ��から　
D� 
�� ��U

�� U
 ���……�①　　 ��6  ���から　

D� 
�� ��U

�� U
 ����……�②

②�から　
D� 
�� ��U � 
�� ��U

�� U
 ��　　①�を代入して　��� 
� ��U  ��

ゆえに　 ��U  �

したがって，これと�①�から　　 ��6  
D� 
�� ��U

�� U
 

D� 
�� ��U � 
��� ��U ��U

�� U

　　　　　　　　　　　　　　　��� �･���� 
� ��  ��


