
次の平均変化率を求めよ。ただし，D
E�とする。１.

���　関数�I � 
[  ��[���の，[ ��から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  
�[ ��[���の，[ ���から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  
�[ �[�の，[ ��から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  �
�[ �の，[ D�から�[ E�までの平均変化率

次の極限値を求めよ。２.

���　
�K �
OLP � 
��� K 　　　　　　　　　　　　�����　

�K �
OLP � 
��� �K �K

���　
�K �
OLP

���K �K

K
　　　　　　　　　　　�����　

�K �
OLP

���K � �K ��K

K

定義に従って，次の関数の与えられた�[�の値における微分係数を求めよ。３.

���　I � 
[  �[��　　　　��[ 
 � 　　　　　���　I � 
[  
�[ ��[��　�[ 
 �

���　I � 
[  �
�[ ��[��　�[ 
�� 　　　　����　I � 
[  

�[ ��[　　���[ 
 �

関数�\ �[ ��[�のグラフ上の，次の各点における接線の傾きを求めよ。４.

���　��， 
�� 　　　　　　　������　� 
��，�� 　　　　　　　����　��， 
��

次の極限値を求めよ。ただし，D�は定数とする。５.

���　
�K �
OLP

��� 
��� K �
� 
��

K
　　　　　　　　���　

�K �
OLP

�� �
� 
��D K � �D

K

定義に従って，次の関数の導関数を求めよ。６.

���　I � 
[  ��[��　　　　�����　I � 
[  
�[ ��[��　　　����　I � 
[  

�[ ��[

数学演習（微分法）Ｈ２４．６．１　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　



次の関数を微分せよ。７.

���　\ ��　　　　　　　　���　\ �[��　　　　　　　���　\ �� �[ ��[��

���　\ �[ �� �[ ��　　　　����　\ �
� 
��[ � 　　　　　　���　\ �[ 
�� �[ 
��

���　\ �
�[ 
�� �[ 
�� 　　　�����　\ [�[ 
�� �[ 
��

次の関数を微分せよ。８.

���　\ � �[ 　　　　　　　　����　\ �[ �� �[ ��　　　　����　\ � �[ �� �[ ��

次の関数を微分せよ。９.

���　\ �
�[

�
��　　　　　�����　\ � �[ � �[ 　　　　　�����　\ ��[ 
�� �[ 
��

���　\ �[ 
�� ��
�[ �[ 
�� 　　　　　　　　���　\ �

� 
�[ �

次の関数を�� �　 �内で示された変数について微分せよ。10.

���　V ��� �W ��W��　� �W 　　　　　　　　������　9 �SU ���SU　� �U

次の関数について，与えられた微分係数を求めよ。11.

���　I � 
[  ��
�[ ��[��，I � � 
� 　　　　　���　I � 
[  

�[ ��[��，I � � 
�

��つの条件�I � � 
�  �，I � � 
�  �，I � 
�  ��を満たす���次関数�I � 
[ �を求めよ。12.



次の平均変化率を求めよ。ただし，D
E�とする。１.

���　関数�I � 
[  ��[���の，[ ��から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  
�[ ��[���の，[ ���から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  
�[ �[�の，[ ��から�[ ��までの平均変化率

���　関数�I � 
[  �
�[ �の，[ D�から�[ E�までの平均変化率

S　���　��　　���　�　　���　�　　���　��E 
�D

 解説

���　
�I � 
� I � 
�

�� �
 

��� �

�
 ��

���　
�I � 
� I � 
��

�� � 
��
 
�� �

�
 �

���　
�I � 
� I � 
�

�� �
 

��� �

�
 �

���　
�I � 
E I � 
D

�E D
 

�� �E � �D

�E D
 
�� 
�E D � 
�E D

�E D
 ��E 
�D

次の極限値を求めよ。２.

���　
�K �
OLP � 
��� K 　　　　　　　　　　　　�����　

�K �
OLP � 
��� �K �K

���　
�K �
OLP

���K �K

K
　　　　　　　　　　　�����　

�K �
OLP

���K � �K ��K

K

S　���　��　　���　�　　���　��　　���　��

 解説

���　
�K �
OLP � 
��� K  ��

���　
�K �
OLP � 
��� �K �K  �

���　
�K �
OLP

���K �K

K
 

�K �
OLP

K� 
��� K

K
 

�K �
OLP � 
��� K  ��

���　
�K �
OLP

���K � �K ��K

K
 

�K �
OLP

K� 
���K �K ��

K
 

�K �
OLP � 
���K �K ��  ��

定義に従って，次の関数の与えられた�[�の値における微分係数を求めよ。３.

���　I � 
[  �[��　　　　��[ 
 � 　　　　　���　I � 
[  
�[ ��[��　�[ 
 �

���　I � 
[  �
�[ ��[��　�[ 
�� 　　　　����　I � 
[  

�[ ��[　　���[ 
 �

S　���　�　　���　��　　���　�　　���　��

 解説

���　I � � 
�  
�K �
OLP

�I � 
�� K I � 
�

K
 

�K �
OLP

�� 
��K � � 
�･� � �

K
 

�K �
OLP
�K

K
 �

���　I � � 
�  
�K �
OLP

�I � 
�� K I � 
�

K
 

�K �
OLP

�� ����� 
�� K �� 
�� K � �

K

　　　　� 
�K �
OLP

��K �K

K
 

�K �
OLP � 
��� K  ��

���　I � � 
��  
�K �
OLP

�I � 
��� K I � 
��

K

　　　　　� 
�K �
OLP

�� ���� �
� 
��� K �� 
��� K � � 
��

K

　　　　　� 
�K �
OLP

��K �K

K
 

�K �
OLP � 
�� K  �

���　I � � 
�  
�K �
OLP

�I � 
�� K I � 
�

K
 

�K �
OLP

�� ���� 
�� K �� 
�� K ��

K

　　　　�� 
�K �
OLP

����K � �K �K

K
 

�K �
OLP � 
���� �K �K  ��

関数�\ �[ ��[�のグラフ上の，次の各点における接線の傾きを求めよ。４.

���　��， 
�� 　　　　　　　������　� 
��，�� 　　　　　　　����　��， 
��

S　���　��　　���　��　　���　�

 解説

I � 
[  
�[ ��[�とすると，関数�\ I � 
[ �のグラフ上の点�� 
D，I � 
D �における接線の傾き

は�I � � 
D �に等しい。

　　　I � � 
D  
�K �
OLP

�I � 
�D K I � 
D

K
 

�K �
OLP

�� ���� 
�D K �� 
�D K � 
��D �D

K

　　　　　�� 
�K �
OLP

�� 
��D � K �K

K
 

�K �
OLP � 
���D � K  �D��

���　I � � 
�  �･��� ��

���　I � � 
��  �･� 
�� �� ��

���　I � � 
�  �･��� �

次の極限値を求めよ。ただし，D�は定数とする。５.

���　
�K �
OLP

��� 
��� K �
� 
��

K
　　　　　　　　���　

�K �
OLP

�� �
� 
��D K � �D

K

S　���　�　　���　��D

 解説

���　
�K �
OLP

��� 
��� K �
� 
��

K
 

�K �
OLP

�� 
����� �K � �K �K �

K
 

�K �
OLP

���K � �K �K

K

　　　　　　　　　　　　� 
�K �
OLP � 
��� �K �K  �

���　
�K �
OLP

�� �
� 
��D K � �D

K
 

�K �
OLP

��� 
���D �DK �K � �D

K
 

�K �
OLP

���DK � �K

K

　　　　　　　　　　　　 
�K �
OLP � 
���D �K  ��D

定義に従って，次の関数の導関数を求めよ。６.

���　I � 
[  ��[��　　　　�����　I � 
[  
�[ ��[��　　　����　I � 
[  

�[ ��[

S　���　I � � 
[  ��　　���　I � � 
[  �[��　　���　I � � 
[  �
�[ ��

 解説

I � � 
[  
�K �
OLP

�I � 
�[ K I � 
[

K

���　I � � 
[  
�K �
OLP

�� ����� 
�[ K � � 
���[ �

K
 

�K �
OLP
��K

K
 ��

���　I � � 
[  
�K �
OLP

�� ����� 
�[ K �� 
�[ K � � 
���[ �[ �

K
 

�K �
OLP

�� 
��[ � K �K

K

　　　　�� 
�K �
OLP � 
���[ � K  �[��

���　I � � 
[  
�K �
OLP

�� ���� 
�[ K �� 
�[ K � 
��[ �[

K
 

�K �
OLP

��� 
�� �[ � K � �[K �K

K

　　　　�� 
�K �
OLP � 
���� �[ � �[K �K  � �[ ��

数学演習（微分法）Ｈ２４．６．１　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　(　　)組(　　)番　名前(　　　　　　　　　　　)　



次の関数を微分せよ。７.

���　\ ��　　　　　　　　���　\ �[��　　　　　　　���　\ �� �[ ��[��

���　\ �[ �� �[ ��　　　　����　\ �
� 
��[ � 　　　　　　���　\ �[ 
�� �[ 
��

���　\ �
�[ 
�� �[ 
�� 　　　�����　\ [�[ 
�� �[ 
��

S　���　\ � �　　���　\ � �　　���　\ � ��[��　　���　\ � � �[ ���[

　　　���　\ � �[���　　���　\ � �[��　　���　\ � � �[ ��[��

　　　���　\ � � �[ ��[��

 解説

���　\ � �

���　\ � �

���　\ � ��･�[�� ��[��

���　\ � � �[ ��･�[ � �[ ���[

���　\ � �[ ���[���であるから　　\ � �･�[��� �[���

���　\ �[ �[���であるから　　\ � �[��

���　\ �[ �� �[ �[���であるから　　\ � � �[ ��･�[�� � �[ ��[��

���　\ �[ � �[ ��[�であるから　　\ � � �[ ��[��

次の関数を微分せよ。８.

���　\ � �[ 　　　　　　　　����　\ �[ �� �[ ��　　　　����　\ � �[ �� �[ ��

S　���　\ � �� �[ 　　���　\ � � �[ ��[　　���　\ � �� �[ �� �[

 解説

���　\ � �･� �[  �� �[

���　\ � � �[ ��･�[ � �[ ��[

���　\ � �� �[ ��･� �[  �� �[ �� �[

次の関数を微分せよ。９.

���　\ �
�[

�
��　　　　　�����　\ � �[ � �[ 　　　　　�����　\ ��[ 
�� �[ 
��

���　\ �[ 
�� ��
�[ �[ 
�� 　　　　　　　　���　\ �

� 
�[ �

S　���　\ � �[　　���　\ � ��[�� �[ 　　���　\ � �[��　　���　\ � � �[ ��[

　　　���　\ � � �[ ���[���

 解説

���　\ � �
�

�
･�[ �[

���　\ � ��[�� �[

���　\ � �[ ��[����であるから　　\ � �･�[�� �[��

���　\ � �[ � �[ ���であるから　　\ � �･� �[ ��[ � �[ ��[

���　\ �[ �� �[ ���[���であるから　　\ � � �[ ��･�[��� � �[ ���[���

次の関数を�� �　 �内で示された変数について微分せよ。10.

���　V ��� �W ��W��　� �W 　　　　　　　　������　9 �SU ���SU　� �U

S　���　���W��　　���　� �SU ���S

 解説

���　
GV

GW
 ���･�W�� ���W��

���　
G9

GU
 S･� �U ���S � �SU ���S

次の関数について，与えられた微分係数を求めよ。11.

���　I � 
[  ��
�[ ��[��，I � � 
� 　　　　　���　I � 
[  

�[ ��[��，I � � 
�

S　���　I � � 
�  �　　���　I � � 
�  ��

 解説

���　I � � 
[  ��･�[�� ��[��

　よって　　I � � 
�  ��･��� �

���　I � � 
[  �
�[ ��

　よって　　I � � 
�  �･
�� �� ��

��つの条件�I � � 
�  �，I � � 
�  �，I � 
�  ��を満たす���次関数�I � 
[ �を求めよ。12.

S　I � 
[  �
�[ ��[��

 解説

I � 
[  
�D[ �E[�F�とすると　　I � � 
[  �D[�E

I � � 
�  ��から　　�D�E �

I � � 
�  ��から　　�D�E �

I � 
�  ����から　　F �

これを解いて　　D �，E ��，F �

よって　　I � 
[  �
�[ ��[��


