
次のア�～�エに適する数字����～����を答えよ。１

[!��のとき，[�
�

[
�の最小値は� ア �であり，最小値をとるときの�[�の値は� イ �で

ある。

また，[!��のとき，[�
�

�[ �
�の最小値は� ウ �であり，最小値をとるときの�[�の値は�

エ �である。

S　�ア�　�　　�イ�　�　　�ウ�　�　　�エ�　�

 解説

�前半�

[!��のとき�
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[
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等号が成り立つのは，[!��かつ�[ 
�

[
，すなわち�[ ��のときである。

よって，[!��のとき，[�
�

[
�の最小値は���であり，最小値をとるときの�[�の値は���であ

る。
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等号が成り立つのは，[!��かつ�[�� 
�

�[ �
，すなわち�[ ��のときである。

よって，[!��のとき，[�
�

�[ �
�の最小値は���であり，最小値をとるときの�[�の値は���

である。

P　�ア�　�　　�イ�　�　　�ウ�　�　　�エ�　�

D!�，E!��のとき，次の式のとりうる値の最小値を求めよ。　>��点��＝��点@２
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�DE
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　　　　等号が成り立つのは，D!�，E!���かつ����DE 
�

�DE
，すなわち�DE 

�

�
�のとき

　　　　である。

　　　　よって，DE 
�

�
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�
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　　　　D!�，E!��より　　DE!�，
�
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!�

　　　　相加平均と相乗平均の大小関係により
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�

DE
����) ･DE

�

DE
�� �(� ��

　　　　等号が成り立つのは，D!�，E!���かつ��DE 
�

DE
，すなわち�DE (� �のときで

　　　　ある。

　　　　よって，DE (� �のとき最小値は　�(� ��

 解説

���　D!�，E!��より　　��DE!�，
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�DE
!�

　相加平均と相乗平均の大小関係により　��DE�
�

�DE
��) ･��DE

�

�DE
 �

　等号が成り立つのは，D!�，E!���かつ����DE 
�

�DE
，すなわち�DE 

�

�
�のときである。

　よって，DE 
�

�
�のとき最小値は　�
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E �E ��
�

D
 DE�
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　D!�，E!��より　　DE!�，
�

DE
!�

　相加平均と相乗平均の大小関係により

　　　　DE�
�

DE
����) ･DE

�

DE
�� �(� ��

　等号が成り立つのは，D!�，E!���かつ��DE 
�

DE
，すなわち�DE (� �のときである。

　よって，DE (� �のとき最小値は　�(� ��

[!��のとき，
�[ �

���[ �[ �
�の最大値を求めよ。３

S　[ (� ���のとき最大値� (
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 解説
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[!��であるから，
�[ �

���[ �[ �
�が最大となるのは，[���

�

�[ �
�が最小となるときであ

る。[!��のとき�[��!��であるから，� 
相加平均 �� 
相乗平均 �により

　　　　　　[���
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�[ �
��) ･� 
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等号が成り立つのは，[�� 
�

�[ �
�のときである。

このとき　　 �
� 
�[ �  �　　　[��!��であるから　　[�� (�

したがって，[ (� ���のとき最大値�
�

�(�
 (�
�
�をとる。

D，E，F�を正の数とするとき， � 
�D E � 
�E F � 
�F D

DEF
�のとりうる最小の値を求めよ。４

S　D E F�のとき最小値��

 解説
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D!�，E!�，F!��であるから，� 
相加平均 � � 
相乗平均 �により
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 �　�等号成立は�D E �のとき�
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 �　�等号成立は�F D�のとき�

よって　　3������ �

したがって，D E F�のとき最小値���をとる。

T　D!�，E!�，F!��であるから，� 
相加平均 � � 
相乗平均 �により

　　　　　　D�E��(DE ，E�F��(EF，F�D��(FD

　　　　　　�等号成立は，それぞれ�D E，E F，F D�のとき�

　それぞれ，両辺ともに正であるから辺々を掛けると
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�D ��DEF
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　したがって，D E F�のとき最小値���をとる。

���　[!��のとき， �[
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�[ �
�の最小値を求めよ。５
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��\ �
�

[ ��
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\
�の最小値を求めよ。

S　���　  [ ��のとき最小値��　　���　  [ \�のとき最小値���

 解説
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　ゆえに　　[�
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　等号が成り立つのは，�  �[ �
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�のときである。
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　よって　　 ��� �� ��
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　等号が成り立つのは，  
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\
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[
�のときである。

　このとき　 �[  �\ 　　[!�，\!��であるから　[ \

　したがって　　  [ \�のとき最小値���

最大最小クイズ�相加�相加平均利用�



���　D!��のとき，D���
�

�D �
�の最小値を求めよ。６

���　D!�，E!��のとき，��D 
��E �
�

D ��
�

E
�の最小値を求めよ。

S　���　D (� ���のとき最小値��(� ��　　���　D �E �のとき最小値���

 解説

���　D���
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�D �
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�D �
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　D!��より，D��!��であるから，� 
相加平均 �� 
相乗平均 �により
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�D �
��) ･� 
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　よって　　D���
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　等号が成り立つのは，D�� 
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�D �
�のときである。

　このとき　　 �
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�D �  �　　　D��!��であるから　　D (� ��

　したがって　　D (� ���のとき最小値��(� ��
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　等号が成り立つのは，
��E

D
 
�D

E
�のときである。

　このとき　　 �D  � �E 　　　D!�，E!��であるから　　D �E

　したがって　　D �E �のとき最小値���

���　実数�D，E�が�D!�，E!�，DE ��を満たすとき，�D��E �の最小値は� �である。７

���　 �[ ��[�
�

[
�
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　よ。
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 解説

���　�D!�，�E!��であるから，�相加平均���相乗平均��により

　　　　　�D��E��( ･�D �E  �(�DE  �( ･� �  ��
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　すなわち，[ \ ] ���のとき成り立つ。
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 解説
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 解説
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���　D!��のとき，D�
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D
�の最小値を求めよ。11

���　D!�，E!��のとき，�D ��
�

E �E ��
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D
�の最小値を求めよ。

���　D!�，E!�，DE ���のとき，D�E �の最小値を求めよ。

���　D!�，E!�，�D��E �(� �のとき，DE�の最大値を求めよ。
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V　①�が得られたからといって，すぐに「最小値が��」としてはいけない。最小値を与
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