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���次方程式� �[ �P[�P�� ��が重解をもつとき，定数�P�の値を求めよ。また，そのと２

きの重解を求めよ。

[�の���次方程式� �[ ��[�P ��の実数解の個数を求めよ。３

��次関数のグラフ�\ �[ ��[���と�[�軸の共有点の座標を求めよ。４

次の���次関数のグラフと�[�軸の共有点の個数を求めよ。５

���　\ �[ ��[��　　　　　���　\ � �[ ��[��　　　　����　\ � �[ ��[��

放物線�\ �[ ��[���と直線�\ �[���に共有点があれば，その座標を求めよ。６

放物線�\ �[ ��[���と直線�\ �[�N�が接するとき，定数�N�の値を求めよ。また，その７

ときの接点の座標を求めよ。

��次不等式��� �[ �D[�E!��の解が����[���となるように，定数�D，E�の値を定め８

よ。
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��次方程式� �[ ��P 
�� [��P�� ��が実数解をもたないように，定数�P�の値の範囲を11

定めよ。

��つの���次関数�\ �[ ��P[�P��，\ �[ �P[�P �のグラフがともに�[�軸と共有点12

をもつように，定数�P�の値の範囲を定めよ。

��次不等式� �D[ ��[�D���の解がすべての実数であるとき，定数�D�の値の範囲を求め13

よ。

[�についての不等式� �[ ��D 
�� [�D��，� �[ ��[��!��を同時に満たす整数�[�がちょ14

うど���つ存在するような定数�D�の値の範囲を求めよ。

��次関数�\ �[ ��P[�P���のグラフが�[�軸の�[!��の部分と，異なる���点で交わると15

き，定数�P�の値の範囲を求めよ。
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 解説
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･� �
�　根号内が負になるので

　この２次方程式は実数解をもたない
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U　最初に両辺に���を掛けてもよい。
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 �(� �であるから　　[ �(�，�(�

���次方程式� �[ �P[�P�� ��が重解をもつとき，定数�P�の値を求めよ。また，そのと２

きの重解を求めよ。

S　P ���のとき重解�[ �，P ��のとき重解�[ ��

 解説

　この���次方程式の判別式を�'�とすると

　　　　' �P ��･�･�P 
��  �P ��P���

　��次方程式が重解をもつのは�' ��のときであるから　　 �P ��P��� �

　すなわち　　�P 
�� �P 
��  �

　よって　　　P ��，�

　また，重解は�[ �
P

�
�であるから

　　　　　P ���のとき�[ �，P ��のとき�[ ��

[�の���次方程式� �[ ��[�P ��の実数解の個数を求めよ。３

S　P���のとき���個，P ��のとき���個，P!��のとき���個

 解説

この���次方程式の判別式を�'�とすると

　　' �� ��･�･P ���P ��� 
�P

>�@　'!���すなわち��P���のとき　　　　　　>�@　' ���すなわち��P ��のとき

　実数解の個数は　　��個　　　　　　　　　　　　　実数解の個数は　　��個

>�@　'����すなわち��P!��のとき

　実数解の個数は　　��個

以上から，P���のとき　　��個

　　　　　P ��のとき　　��個

　　　　　P!��のとき　　��個

��次関数のグラフ�\ �[ ��[���と�[�軸の共有点の座標を求めよ。４
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 解説

　共有点の�[�座標は，��次方程式� �[ ��[�� ��の解である。

　これを解くと　　[ 
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　よって，共有点の座標は　　�� 
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次の���次関数のグラフと�[�軸の共有点の個数を求めよ。５
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S　���　��個　　���　��個　　���　��個　

 解説

���　��次方程式� �[ ��[�� ��の判別式を�'�とすると

　　' �� ��･�･� ����　　　よって，グラフと�[�軸の共有点の個数は　��個

���　��次方程式�� �[ ��[�� ��の判別式を�'�とすると

　　' �
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� 　��次方程式�� �[ ��[�� ��の判別式を�'�とすると

　　' �� ��･�･� �　　よって，グラフと�[�軸の共有点の個数は　��個

放物線�\ �[ ��[���と直線�\ �[���に共有点があれば，その座標を求めよ。６
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 解説

　共有点の�[�座標は，��次方程式� �[ ��[�� �[���の実数解である。

　式を整理すると　　 �[ ��[�� �
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放物線�\ �[ ��[���と直線�\ �[�N�が接するとき，定数�N�の値を求めよ。また，その７

ときの接点の座標を求めよ。
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 解説

共有点の�[�座標は，��次方程式� �[ ��[�� �[�N�の実数解である。

式を整理すると　　 �[ ��[���N �　……�①

この���次方程式の判別式を�'�とすると
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��次不等式��� �[ �D[�E!��の解が����[���となるように，定数�D，E�の値を定め８

よ。
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 解説

���次不等式��� �[ �D[�E!��の解が����[���であるから，��次関数�
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S　��[��，��[��

 解説

　��� �[ ��[���から　　�
��� ��[ �[　……�①

���[ �[ �　����……�②

　①�から　　 �[ ��[��!�　ゆえに　　��[ 
�� �[ 
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　よって　　�[��，��[　……�③

� � [� �

③
④

③

　②�から　　[�[ 
�� ��

　よって　　����[��　　��……�④

　③�と�④�の共通範囲を求めて

　　　　　　���[��，��[��

��次方程式� �[ ��P 
�� [��P�� ��が実数解をもたないように，定数�P�の値の範囲を11

定めよ。

S　���(� �P����(�

 解説

　この���次方程式の判別式を�'�とすると

　　　　　　' �
� 
�P � ��･�･��P 
��  �P ���P���

　��次方程式が実数解をもたないのは�'���のときであるから

　　　　　　 �P ���P����

　 �P ���P�� ��を解くと　　P ���(�

　よって，求める�P�の値の範囲は　　���(� �P����(�

��つの���次関数�\ �[ ��P[�P��，\ �[ �P[�P �のグラフがともに�[�軸と共有点12

をもつように，定数�P�の値の範囲を定めよ。

S　P���，��P　　

 解説

　��次方程式� �[ ��P[�P�� �， �[ �P[�P ��の判別式をそれぞれ� �' ， �' �と

　すると　　 �'  �
� 
�P ��･�･�P 
��  ��

�P �P 
��  ��P 
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　　　　　　 �'  �P ��･�･P P � 
�P �

　��つの���次関数のグラフがともに�[�軸と共有点をもつのは， �' ���かつ� �' ���のとき

　である。

　 �' ���から　　�P 
�� �P 
�� ��　よって　　　　P���，��P　……�①

P�� � � �

② ②
①①

　 �' ���から　　P�P 
�� ��

　よって　　　　P��，��P　　……�②

　①�と�②�の共通範囲を求めて

　　　　　　P���，��P

��次不等式� �D[ ��[�D���の解がすべての実数であるとき，定数�D�の値の範囲を求め13

よ。

S　D���

 解説

��次方程式� �D[ ��[�D ��の判別式を�'�とすると

　　　　　' �� ��･D･D ��� 
� �D

���次不等式� �D[ ��[�D���の解がすべての実数であるのは，D����かつ�'���のときで

ある。

��� 
� �D ���から　　�D 
�� �D 
�� !�　　よって　　　　���D���，��D

これと�D���の共通範囲を求めて　　D���

[�についての不等式� �[ ��D 
�� [�D��，� �[ ��[��!��を同時に満たす整数�[�がちょ14

うど���つ存在するような定数�D�の値の範囲を求めよ。

S　���D���，��D��

 解説

�[ ��D 
�� [�D���を解くと　　�[ 
�D �[ 
�� ���から

　　　　 #
�D ��のとき　 �D �[ �

 D ��のとき　解なし

!D ��のとき　 �� �[ D

　……�①

� �[ ��[��!��を解くと，�[ 
�� ��[ 
�� !��から　　[���，
�

�
�[　……�②

①，②�を同時に満たす整数�[�がちょうど���つ存在するのは

　　　��D��　または　D!�　の場合である。
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D

②
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>�@　D���のとき

　��つの整数�[�は

　　　　　　[ ��，��，��

　よって　　���D���

>�@　D!��のとき

　��つの整数�[�は

　　　　　　[ �，�，�

　よって　　��D��

>�@，>�@�から，求める�D�の値の範囲は

　　　　���D���，��D��

��次関数�\ �[ ��P[�P���のグラフが�[�軸の�[!��の部分と，異なる���点で交わると15

き，定数�P�の値の範囲を求めよ。

S　��P��

 解説

I � 
[  
�[ ��P[�P���とおく。

\ I � 
[ �のグラフは下に凸の放物線で，その軸は直線�[ P �である。

グラフと�[�軸の�[!��の部分が，異なる���点で交わるのは，次の�>�@�～�>�@�が同時に成り立

つときである。
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P
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>�@　グラフと�[�軸が異なる���点で交わる。

　��次方程式�I � 
[  ��の判別式を�'�とすると
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��  ��

�P �P 
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　　　��� ��P 
�� �P 
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　'!��から　　P���，��P　……�①

>�@　軸�[ P �について　　P!�　……�②

>�@　I � 
� !�　すなわち　 �� ��P･��P��!�

　よって　　P��　……�③

①，②，③�の共通範囲を求めて　　��P��
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①

③
②

①






